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V. Inveftigationes aliquot, ex quibus probe-
tur Terrx figu am fecundum Leges attrace
tionis 1 vatione intverfa quadrats d‘i/iantiat
vum maximé ad Elpfin accedere debeve,
per Dn. Alexin Clairaut, Reg. Socset.
Lond. &’ Reg. Scient. Acad. Paif. Soc.

Tas. II. Fre. 1.

1. X principiis mathematicis Philofophix natu-
‘ "4 ralis Newtoniana (Corol. 3. Prop. xc1. Lib.
1. & Prop. x1x. Lib. 3.) fi Spharois Elliptica ex pat-
ticulis conftans fluidis & homogeneis fefc mutuo at-
trahentibus in ratione inverfa quadrati diftantiarum
circa fuum axem A ¢ revolvatur, quo columnz CE,
CN, CA, ex quibus conflatur ifta Sphaxrois, in zqui-
librio conftituantur, ficque Sphzroidi femper eadem
habeatur figura, necefic eft ut gravitas in fuperficici
quocumque pun&to N, fit in ratione inver{i radii
Ut igitur {ciamus an Spharois gaudeat hac propric-
tate, nunc queramus qualem patiatue ateractionem
quodcumque Corpufculum N, totius Spharoidis fe-
cundum dire®ionem CN; atque ex ifta attratione
fubducemus illam vis centrifuge partem, qua provenit
ex rotatione Spharoidis fecundum CN agentis, &
quzramus an vis refidua fit proportionalis ipfi Cll(f
Ideo quaremus primé Sequentia problemata ; Cumque
isnobis fit animus inventa applicare ad Terra Spharoi-
Cz: dem,
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dem, quam Spharz parum diflimilem effe apud omnes
conftat, computa noftra crunt iis Sphzroidibus ap-
tanda, quarum axis maximus minorem f{uperat quam
minimai quantitate.

PrRoBLEMA PrRIMUM.

2. Attraltionem invenire, quam Spherois AE4E,
4 Sphari quam parum diffidens exercet in Corpnfin-
bum fitum ad Polum A.

Ad Solutionem hujus Problematis repetendum effet
Corollarium 2um Prop. 91. Princip. Math. Philof.
nat. ex quo difcas modum inveniendi Spharoidis cu-
jufcumque attraGtionem, fi fubftituas fcilicet in valore
generali pro CE quantitatem, qua infinité partiim dif-
ferat ab A C; fed cum in ifto cafu multo facilius evadat
problema, modo fequenti folvemus.

Sit AMD 24 Sphara, cujus radius et AC: quare-
‘mus attraltionem Spatii orti ex revolutione AD4E,
que attraftio attraltioni Spharz addita dat quafitam
attrattionem.

Ad inveniendam attraltionem Spatii ex revolutione
ANEzDM orti, {fint AC, r,DE, «r, AP, #, ex na-

turd Ellipfeos crit NM=a ¥ 27%4—#u; ex naturi
vero circuli AM =¥ 27#%. Spatium vero ortum ex re-

. . £ —
volutione NzmM erit %.zm-uu.du cum fit, ¢

circumferentia, 7 vero radius.

Propter parvitatem ipfius N M, particulas onines
materi ito in Spatio conclufas habere licebit tanquam
zqualiter attrahentes corpufculum in A: quare parvi
tius fpatii attractionem habebis, fi foliditatem illius per

at-
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attea&tionem in M nnjl&ltli)plices, atqui ifta attraGio he
I . ‘
Mdcbet effe 315 % A3 Habebis ergo analytice

%
al al
—_— 2 . dt = —
2ruvaru r 2rrv’ar (2rduv
.. . al , :
—nduV ) cujus integralis ———,— (Fruvu>
) cuj gralis — 7~ Gravu—suuvu)

cft attraétio fpatii orti ex tevolutione ANM. Quo ia
valore fi facias #=2 r, habebis per reductionem £ cq.
Unde totius fpatii AE£C exprimitur attraltio, ad-
dendo poftea 2 ¢ pro totius Spharz attractione. Habebis
2 ¢+ ¢« Elliploidis attrattionem.

3. Coroll. St oblongatum Spharoidem babere ve-
lis, « erit negativus, fumma vero attradtionis erit
jc—Lca

4. Nota. Si pradi®ta Sphaxrois loco circularium
clementorum in PN exfusgentium aliis conftaret cle-
mentis, v. grati Ellipticis, qua non magisquam Ellipfis
AE A circulo difcreparent, & quibus cadem qua cir-
culis PN effet fuperficies, eadem, ut patet, femper
eflet attraftio, quiain iftis elementis PN, quazcumque
vis refidua effet, circulis PM fublatis, haberetur tan-
quam conflata ex partibus que candem ac in cam El-
lipfoidis. attractionem habereat, rationc habitd parvi-
tatis N M, =quabilifque quantitatis materi.

Lemma Tas H. Fic 2.
g. Sint KL circulus, H centrum circuli, VH per-
endicularis in ared circuli, N'H vero linea qualis per~
pendiculari VH, que faciat angnlum infinite parvum,,
vel perexiguum cum illd, dico attraltionem <circuli
K L'in N haberi pofle abfque errore fenfibili, tanquam
attra&tionem ipfius circuli inV, five, quod iden:ﬁ eft,
ian:
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altam attraltionem ab altera non differre nifi quanti-
tate infinit¢c minore refpe@tu utriufque quam VN
minor eft refpectu HV.

‘Qux propofitio ut demonftretur, oftendendum eft,
«duobus corpufculis ad extremitatem condtitutis alicujus
Diametri KL unam efle vim attrativam in N, & aliam
vim in'V, quarum fomma haberi poteft eadem. At-
qui ncvlc&a computatione ad habendam attrattionem
corporis in K pofiti in corpufculum N, facile videas
illud idem futarum efle cum attradtione in V, cui ad-
dita foret infuper parva quantitas, quam ingrcdcrctur
NV. Similiter etiam videas attraCtionem corporis pofiti
in L in corpufculum N candem fore cum attraltione
inV, fublata cadem parva quantitate. Ideoque ha-
rumce ambarum attra&tionum {umma una & cadem
elt.

6. Coroll. Si loco circuli KL effet certa Ellipfis,
five quaadam alia curva linea, qua difcreparet quam pa-
rum a Circulo, ex iifdem argumentis, qu jam attuli-
ihus-art. 4. facile colligitur locum femper fore propo-
fitioni pradica.

THEOREMA PRIMUM.
Tas. II. Fi1c. 3.

. Sit AF.ae Elliptica Sphxrois, cujus fit A axis
xcvoluuoms dico quam attrationem hzc Spharois
excrcet in.corpufculum in N pofitum, eandem cfle
cum iHa attrattione, quam exercet quecumaque Spha:-
sois cujus effet Polus N, axis - tevolutionis Nz, axis
vero fecundus radius circuli, cui eadem effet fuper-
ficies ac Ellipfi FG fc&ioni Ellipfoidos AEze per

planum aliquod perpendiculatiter créétum in F.G Dia-
metrum coniugatam ipfius.

Quod
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Quod ut demonftremus, imaginemur inaumera ele-
menta KL, qua {int parallela ad Ellipfim FG, id cf
que fint omnia-ereta in ordinatas ad Diametrum.
Evidens cft quod Spharois AEze in co tantum a
Sphxroide predicta diflidebit, qudd in prima omnia
elementa faciant angulum cum CN ab angulo reCo
difcrepantem  angulo infinite parvo, in fecunda vero.
Elementa emnia angulum reGum faciant abfque ulle:
difcrimine, cum in utraque Sphzroide Elementa {u-
perficiem -habeant eandem.. Atqui ex propofitione
przcedenti uniufcujufque Elemwenti KL in N attraltio.
quafi cadem cenfetur in utroque Cafu; quod fpectat
vero craflitiem Elementorum KZ/L, licet fumerc
HJ pro perpendiculari-b7 propter parvitatem anguli
ihH; atriufque idco Sphzroidis attraltiones totales,
altera in alterius vicem {fumi. poterunt.

PROBLEMA SECUNDU M.
8. Invenire attraitionem Spheroidis AE aedn cor-
pafeculum. guocumque in puncto N pofitums.
Sint A C =4, C E=4, CN==r, C.G Diameter conju-

gata CN erit ab, (quando # & & quamminime nter {¢
r

Jiff¢runt,) oportet €x propafitione pracedenti quarere-
attrattionem Spheroidis, cujus major axis fit+, minor
vero v frve gy %o
ALn r
Ad hoc atlitbenda eft formula, quam -invenimys.
Problcmate 39) §oswl Za, five3pr —sfpra (po-
nende, g pro ) i lackn ¢ vero hac in formula fub-
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@M APro b, a=+na pro r-ponas, atque in compute
contemnas gradus fecundos magnitudum 2z et 7.
S
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Si ergo 3 m—m in locum « fufﬁqas, formula prx-
mc?fa eva det 2pr—2prutf prm, five: pa—

75 pan+ & pams que cxpreflio cft quafite attradti-
onis Spharoidis in N.

9. Si m=0, tunc habeas p a2 1% pampro attrac-
tioncin «, id eft ad Polum.

10. Sivero z=m, tunc habeas $pa 4 & pam pro
attra&tione ad quuatmcm.

THEOREMA SECUNDUM.
Tas Fic i

11. Sit, ut fupra, AE ze Spharois, cujus axes inter
{c differant quamminima quantitate, quam ad ma-
jorem perfpicuitatem dicam infinit¢ parvam. Si hzc
Spharois concipiatur efle ex materta fluida ac homo-
genea, & rotata circum axem A g, tempore congruenti,
quo zqualis fit columnz CE gravxtas, gravitati co-
lumnz A C, hoc eft, ex principiis Newtonianis attrac-
tio in E, demti vi centnfuga fit ad attra®tionem in A,
ficut CA ad CE: dico quod omiries columnz CN, in-
‘finit¢ parvo fecundiordinis deficiente xquthbnum cum
iftis duabus columnis'fetvabunt ; id c‘i’c attra@tio in N,
fublatd vi centrifuga fimplici effeti fécundiim CN, oft
ad attraCtionem in A, ficut CA ad CN.

Ad Dcmonﬁratxoncm exdem ferventur denomina-
tiones, quas in propofitione pracedenti adhibui;
queratur primo vis centrifuga“in E, quz conveniat
cum Aquilibrio Columnarum CE, CA.

Propterea fic dicatur §pa-t x?]’ﬂm—f 3044
Sspam: i1 : 14 m,unde educitur f= % pam.

Deinde ad adhibendam gravitatetu in N compofi-
tam cx attrattione, demtd vi centrifugi, quarenda et
vis centrifugain N, five, quod idem eft, in M fupra

Sphzram,
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‘Spheram, quia a fe invicem non diflidere debent nifi
infinitc parvo{ecuudi ordinis, {i fupponatur D E expri-
'mere vim ¢entrifugam f i E, M'N exprimet vim cen-
«crifugam in N, “vites cnim centrifugz funt ut radii,
quando ecadem funt revolutionum tempora, per pro-
prictatcm vero :Ellipfeos fit ut DE: NM : : CE:
MP.

Vis autem centnifuga ft agdt fecandum N P, oportet
eam reducere fecundum NC. NO erit pars refidua.
Vis igitur centrifuga in N veliin M eft ad vim cen-
trifugam in E vel in D, ficut- N'O ¢ff ad DE. Expret-
fio adeo vis centrifuge in N erit & pan, ac confe-
-quentee-expreflio gravitatis codem erit 3 pa— -3 pan
+dpam— L pna, vel s pa—3pnatEpam.
~ Nunc ad inveniendam vim centrifugam in N qua
fequitur ex Aequilibrio Columnarum, gravitas in A
it oportat ad gravitatem in N, ficut NC ad AC, gra-
vitas in A eft  pa+ % pam, qua expreilione ducta in

I . o
five 1 =, polt redutionem &vadet §p4 — 3
;-_T_? » P 1) z

pr3& pam, &cadem qux fupra cft expreflio. . Inde
videre licet inter figuram quam obtinere debet Terra
ex hypothefi Newtoniana, ct Ellipfoidem non 'r.xiﬁ
infinite parvum difcrimen eflfe poffe.  Quantitas enim
DE cum fit 7§zm pars AC circiter, in precedenti
Computatione, contemnuntur tantuguuodo quantis
tates ejufdem otdinis cum z3g.77ge

ks ) - VI Ex.
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